	Un angle est une surface du plan. En règle générale, un angle est délimité par deux demi-droites de même origine. Ces demi-droites sont les côtés de l'angle ; leur origine est le sommet de l'angle. Quelles sont les caractéristiques et les propriétés des angles particuliers ?


I. Classification des angles
1. Angle nul


2. Angle aigu
[image: image1.png]Figure 2





3. Angle droit
[image: image2.png]Figure 3





4. Angle obtus
[image: image3.png]Figure 4





5. Angle plat
[image: image4.png]




6. Angle rentrant
[image: image5.png]




7. Angle plein
[image: image6.png]Figure 7




[image: image7.png]


 Remarque : les angles aigus, droits et obtus sont des angles saillants.


II. Les angles adjacents, alternes, correspondants, opposés
Ce sont des angles ayant des positions relatives particulières.

1. Angles adjacents
[image: image8.png]


 Les angles [image: image9.png]Oy



et [image: image10.png]


ont en commun la demi-droite [Oy) qui est un côté de chacun d'eux.
Ces angles sont des angles adjacents.

[image: image11.png]Figure 8




Si deux angles [image: image12.png]Oy



et [image: image13.png]


sont adjacents, alors on a : [image: image14.png]Oy



+ [image: image15.png]


 = [image: image16.png]


.

Avec les angles de la figure 8, on a : [image: image17.png]xOy +y0z = x0z = 35°+15°=50°



.

[image: image18.png]


 Les angles marqués sur la figure 9 ne sont pas adjacents.
Dans le premier cas, ils n'ont pas de sommet commun ; dans le second, ils n'ont pas de côté commun.

[image: image19.png]angles non adjacents

angles non adjacents.

Figure





2. Angles alternes internes
[image: image20.png]


 Sur la figure 10, les angles [image: image21.png]


et [image: image22.png]


sont alternes internes.
Les angles [image: image23.png]


et [image: image24.png]


sont aussi alternes internes.
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3. Angles alternes externes
[image: image26.png]


 Sur la figure 11, les angles [image: image27.png]


et [image: image28.png]


sont alternes externes.
Les angles [image: image29.png]


et [image: image30.png]


sont aussi alternes externes.
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4. Angles correspondants
[image: image32.png]


 Sur la figure 12, les angles [image: image33.png]


et [image: image34.png]


sont correspondants ; les angles [image: image35.png]


et [image: image36.png]


sont correspondants ; les angles [image: image37.png]


et [image: image38.png]


sont correspondants ; les angles [image: image39.png]


et [image: image40.png]


sont correspondants.
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5. Angles opposés par le sommet
[image: image42.png]


 Deux droites sécantes déterminent des angles opposés par le sommet. Sur la figure 13, les angles [image: image43.png]


et [image: image44.png]


sont opposés par le sommet ; [image: image45.png]


et [image: image46.png]


sont aussi opposés par le sommet.
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[image: image48.png]


 Deux angles opposés par le sommet ont la même ouverture.


III. Angles complémentaires, supplémentaires
1. Angles complémentaires
[image: image49.png]


 Deux angles complémentaires sont deux angles dont la somme des ouvertures est égale à 90°.

Sur la figure 14, les angles [image: image50.png]


et [image: image51.png]


sont complémentaires.
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[image: image53.png]


 Remarque : les angles aigus d'un triangle rectangle sont complémentaires.


2. Angles supplémentaires
[image: image54.png]


 Des angles supplémentaires sont des angles dont la somme des ouvertures est égale à 180°.

Sur la figure 15, les angles [image: image55.png]


et [image: image56.png]


sont supplémentaires.

[image: image57.png]Figure 15
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 Remarque : dans un parallélogramme, deux angles consécutifs sont supplémentaires.

Sur la figure 16, les angles [image: image59.png]


et [image: image60.png]


d'une part et [image: image61.png]


et [image: image62.png]


d'autre part sont supplémentaires.

[image: image63.png]



	L'intersection de deux droites parallèles avec une troisième droite dite sécante définit plusieurs angles. Quelles sont les propriétés de ces angles particuliers ?


	I. Angles alternes internes
1. Propriété
[image: image64.png]


 Deux angles alternes internes définis par deux droites parallèles et une sécante ont la même ouverture.

[image: image65.png]did

Figure 1




Ainsi, sur la figure 1, les angles [image: image66.png]


et [image: image67.png]


ont la même ouverture ; de même pour les angles [image: image68.png]


et [image: image69.png]


.


2. Exemple
[image: image70.png]


 Soit ABCD un parallélogramme. On demande de démontrer que les angles [image: image71.png]ANB



et [image: image72.png]NEC



ont la même ouverture.

[image: image73.png]Figure 2




ABCD est un parallélogramme, donc les droites (AD) et (BC) sont parallèles. Ces droites parallèles et la droite sécante (BD) définissent des angles alternes internes de même ouverture ; c'est le cas des angles [image: image74.png]ANB



et [image: image75.png]NEC



.
Donc : [image: image76.png]ADBE = DBC



.

II. Angles alternes externes
1. Propriété
[image: image77.png]


 Deux angles alternes externes définis par deux droites parallèles et une sécante ont la même ouverture.

[image: image78.png]



Ainsi, sur la figure 3, les angles [image: image79.png]


et [image: image80.png]


ont la même ouverture ; de même pour les angles [image: image81.png]


et [image: image82.png]


.


2. Exemple
[image: image83.png]


 Sur la figure 4, ABCD est un rectangle. On demande de calculer [image: image84.png]Vi=Te



, sachant que [image: image85.png]DA = 120°




Les droites (AD) et (BC) sont parallèles puisque ABCD est un rectangle. Ces droites parallèles et la droite sécante (BD) définissent des angles alternes externes de même ouverture ; c'est le cas des angles [image: image86.png]


et [image: image87.png]Vi=Te



.
Donc : [image: image88.png]120°




.

III. Angles correspondants
1. Propriété
[image: image89.png]


 Deux angles correspondants définis par deux droites parallèles et une sécante ont la même ouverture.

[image: image90.png]



Ainsi, sur la figure 5, les angles [image: image91.png]


et [image: image92.png]


ont la même ouverture ; de même pour les angles [image: image93.png]


et [image: image94.png]


.


2. Exemple
[image: image95.png]


 Sur la figure 6, ABCD est un parallélogramme. On demande de comparer les angles [image: image96.png]


et [image: image97.png]VBC



.
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En considérant les parallèles (AB) et (DC) et la sécante (AD), on voit que les angles [image: image99.png]


et [image: image100.png]DAB



sont correspondants ; donc : [image: image101.png]xDC = DAB



(1).

En considérant les parallèles (AD) et (BC) et la sécante (AB), on voit que les angles [image: image102.png]DAB



et [image: image103.png]VBC



sont correspondants ; donc : [image: image104.png]DAB = yBC



(2).

On déduit de (1) et (2) que : [image: image105.png]xDC = yBC



.


